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SORULAR

1-) (a) Metrik uzayda bir fonksiyonun siirekliligi tamim1 yapimiz. (X,d) bir metrik uzay ve a € X olsun.

tanim

d,x = d(a,x) seklinde tanimli fonksiyon siireklimidir? Ni¢in?

(b) Dizisel siireklilik kavramini agiklayiniz. Metrik ve topolojik uzaylarda siireklilik ile dizisel siireklilik
iliskisini ifade edip, ifadenizi ispat ediniz.
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2-) Tam metrik uzay: tammlayiniz. g(x,y)=|—-—| ile verilen 4 metrigine gore i) N dogal sayilar kiimesi ii) R

reel sayilar kiimesi tam midir, gosteriniz?

(b) Her bir j=1, i¢in (X,,||.]|,) normlu uzay ise || x||,= ZH x,; ||, olarak tanimlanan ||.||, doniisiimiiniin
i=1

X =X,xX,x..xX, debir norm oldugunu gosteriniz.

3-) (a) 0, dizi uzayini tanimlayarak bu uzay:1 tam yapan normu yaziniz ve tamligini ispat ediniz.

(b) L bir lineer uzay, bu uzayda denk iki norm ||.|' ve ||.||* verilsin. N normlu bir uzay olmak iizere;
f:L—> N doniisiimii bu denk normlardan birine gore siirekli ise digerine gore de siireklidir, gosteriniz.

4-) (a) Kapalilik, stmirlilik ve Kompaktlik kavramlarimi tarif edip, kompaktlik ile bu iki kavramin iligkisini ifade
ediniz (metrik ve normlu uzaylarda). Uzayin sonlu boyutlu olmasinin kompaktlik ile iligkisini agiklayiniz.
(b) Denk norm tanimini yapiniz. Bir lineer uzayda denk iki normun ayni1 topolojiyi verdigini ispatlayiniz.
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