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2] Iefzxdx =?
Coziim: J.e’zxdx = ie’z" +c= —%ez" +c

3] x Uretim miktarini géstermek Gzere, bir firmada marjinal kar fonksiyonu, P'(x)=2x+500
olarak belirlenmistir. Firmada 100 birimlik Gretim igin toplam kar 20.000 birim ise, toplam kar
fonksiyonunu bulunuz.

Coziim: P'(x) marjinal kar fonksiyonu verildiginde, P(x) kar fonksiyonunu belirsiz integral

yardimiyla bulabiliriz.

2
JP'(x)dx = I(2x +500)dx = 2% +500x+c¢

= x> +500x +c = P(x)

elde ederiz. Bulunan fonksiyondaki belirsiz olan ¢ sabitini bulmak icin, soruda verilenleri
kullanalim. P(x)=x>+500x+c ifadesinde; x=100 icin P(x)=20.000 oldugunu kullanirsak;
P(100) = (100)* +500.100+c = 20.000 den; c=-40.000 elde edilir. Sonug olarak maliyet fonksiyonu
P(x)=x"+500x—40.000 olarak elde edilir.




4] x  Uretim miktarini gostermek Uzere, bir firmanin marjinal maliyet fonksiyonu,
C'(x)=8x+100 olarak belirlenmistir. Firmanin 40 birim Uretim i¢in toplam maliyet 80.000 birim
ise, toplam maliyet fonksiyonunu bulunuz.

Cozim: C'(x) marjinal maliyet fonksiyonu verildiginde, C(x) maliyet fonksiyonunu belirsiz
integral yardimiyla bulabiliriz.

2
jC'(x)dx:I(8x+100)dx:%+100x+c

=4x" +100x +c = C(x)

elde ederiz. Bulunan fonksiyondaki belirsiz olan ¢ sabitini bulmak icin, soruda verilenleri
kullanalim. C(x)=4x"+100x+c ifadesinde; x=40 icin C(x)=80.000 oldugunu kullanirsak;
C(40) = 4.(40)* +100.40+c =80.000 den; c¢=64.000 elde edilir. Sonu¢ olarak maliyet fonksiyonu
C(x)=4x" +100x +64.000 olarak elde edilir.
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7] x=0 ve x =3 dogrulariile y = x° paraboli arasinda kalan bélgenin alanini bulunuz.
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8] f(x)=x" parabolii, x=1 ve x=2 dogrulari ve x ekseni arasinda kalan bélgenin

alanini bulunuz.

Coziim: szdx:— _c - _ 1

9] Bir sirket her ay x adet Tv liretmektedir. Aylik marjinal kar (TL cinsinden) asagidaki gibi
verilmistir: P'(x)=100-0.1x, (0 <x< 400) . Sirket hali hazirda ayda 200 Tv iretmektedir,
ancak Uretimi artirmayi planlamaktadir. Aylik Gretimin 300 e c¢iktigl zamanki ayhk kardaki
degisikligi bulunuz.

300

P(300)— P(200) = j(100—0.1x)dx=(100x—0.05x2) ’

30
200
200

Coziim: =[100(300)-0.05(300)" |~[ 100(200) - 0.05(200)" |
= 25500 —18000 = 7500

Aylik Giretimin 200 birimden, 300 birime ¢ikarilmasi, aylk kar1 7500 TL artiracaktir.

10] Bir sirket her ay x adet Tv iretmektedir. Aylik marjinal kar (TL cinsinden) asagidaki gibi
verilmistir: P'(x)=100-0.2x, (0<x<400). Sirket hali hazirda ayda 200 Tv Gretmektedir,
ancak Uretimi artirmayi planlamaktadir. Aylik Gretimin 300 e c¢iktigi zamanki ayhk kardaki
degisikligi bulunuz.

P(300)— P(200) = 3}0(100— 0.2x)dx = (100x - 0.1’ )\

200

300

200

Cozlim: =[100(300)-0.1(300)* ] - 100(200) - 0.1(200) |
=21000-16000 = 5000

Aylik Giretimin 200 birimden, 300 birime ¢ikarilmasi, aylik kari1 5000 TL artiracaktir.

11] x Uretim miktari ve p de fiyat olmak Uzere, bir mal icin talep fonksiyonu, p =-x+3

olarak belirlenmistir. Buna gére, x, = 2 icin tiketici rantini bulunuz?

2

Coziim: TR = ![(—X”)—(l)] dx = {%+2x} -2

0
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12] x dretim miktari ve p de fiyat olmak lzere, bir mal icin arz fonksiyonu, p =16+x

olarak belirlenmistir. Buna gore, x = 6 igin Uretici rantini bulunuz?

w8 2 6
Coziim: UR:‘([[22—(16+x)}dx:{6x—7} :{6.6—7}:18

0

13] 2012 yilinda bir tlkenin gelir dagilimi icin Lorenz egrisi f(x)=0.5x+0.5x" olduguna gére

gelir dagiliminin Gini indeksi ni bulunuz.

1

Coziim: Gini indeksi= 2£[x—f(x)]dx =2£[x—0.5x—0.5x2]dx =2 (0.5)(%2—%

1
6

0

14] 2012 yilinda bir Glkenin gelir dagilimi igin Lorenz egrisi f(x)=x* olduguna gore gelir

dagiliminin Gini indeksi ni bulunuz.

Coziim: Gini indeksi=2.(i;[x—f(x)]dx =2‘:[[x—x2]dx =2£%2—x?3j

15] 2012 vyilinda bir Glkenin gelir dagilimi icin Lorenz egrisi f(x)=0.5x+0.5x" olarak
belirlenmistir. iktisatcilar 2022 yilinda bu ke icin Lorenz egrisinin g(x)=x" olacagini tahmin
etmektedirler. Eger bu tahmin dogru ise gelir dagilimi icin ne séylenebilir?

C6ziim: 2012 icin Gini indeksi= 2{[x- f(x)]dx =2[[ x~0.5x-0.5x" |dx =2 (o.s)(x—;—’;iJ

1

1 1 2 3
2022 igin Gini indeksi 2[[x— g(x)]dr =2[[x—x*|dv=2| 2 -2
icin Gini indeksi _([[x g(x)]dx _([[x X |dx (2 3]

0

Eger bu tahmin dogru ise Gini indeksi artacaktir. Yani; 2022 yilinda 2012 yilina goére gelir
dagilimindaki esitsizlik daha da artacaktir.




16] 2012 yilinda bir tlkenin gelir dagilimi icin Lorenz egrisi f(x)=x" olarak belirlenmistir.
iktisatcilar 2022 yilinda bu ilke icin Lorenz egrisinin g(x)=0.5x+0.5x olacagini tahmin

etmektedirler. Eger bu tahmin dogru ise gelir dagilimi igin ne séylenebilir?

P, o 1 x’ x311
Coziim: 2012 icin Gini indeksi= 2.([[x—g(x)]dx :2.([[x—x2]dx :2(7—? -3

2 3
X

2022 igin Gini indeksi 2£[x—f(x)]dx =2_(|:[x—0.5x—0.5x2]dx =2(o.5)["7—? =

Eger bu tahmin dogru ise Gini indeksi azalacaktir. Yani; 2022 yilinda 2012 yilina gbre gelir
dagilmindaki esitsizlik azalacaktir.

17] f(x,y)=x> -2y +6x’y—6x+8y—20 fonksiyonu verilsin. f,(1,2) kismi tirevini bulunuz.

Coziim: f,(x,y)=—4y+6x*+8 Buradan, f,(1,2)=-4.2+6.1’+8=6 elde edilir.

18] f(x,y)=x> -2y +6x’y—6x+8y—20 fonksiyonu verilsin. f.(1,2) kismi turevini bulunuz.

Cozim: f.(x,y)=2x+12xy—6 ve, buradan, f.(1,2)=2.1+12.1.2-6=20 elde edilir.

19] Bir sirket her ay, A Grlininden x birim ve B Uriniinden de y birim Gretmektedir. Aylk kar
denklemi  P(x,y)=—4x" +4xy-3)* +4x+10y+81 fonksiyonu ile verilmistir (aylik Gretimler yiz

birim cinsindendir). Buna gore firmanin karini maksimum yapacak x ve y degerlerini bulunuz.

elde edilir. Buradan x=2ve y=3 bulunur.

v e PX=—8)C+4)/+4=0 . 8x—4y=4
Cozum:

P =4x—6y+10=0 "= |4x—6y=-10
P,=-8, P =—6 ve P =4 oldugundan A=P, P, —P*=(-8)(-6)—(4)’=32>0 ve P, =-8<0 elde
edilir. O halde (x,y)=(2,3) kritik noktasi bir yerel maksimum noktadir. Bu degerler yiiz birim
cinsinden verildiginden x =200 birim ve y =300 birim bulunur. O halde A Grinunden 200 birim

ve B Uriniinden 300 birim Uretim i¢cin maksimum kar elde edilir.




20] Bir firmanin aylik net geliri R=f.(x,y) =8x+5y+2xy—x’> -2y +10 fonksiyonu ile verilmistir.
Burada x malzeme masraflarini, y aylik iscilik masraflarini (bin TL olarak) gostermektedir. Buna
gore firmanin aylik net gelirini maksimum yapacak x ve y degerlerini bulunuz.

8 ..
elde edilir. Buradan ng ve y:% bulunur.

s oo :8+2 _2 =O . — = —
Cozum: /s o ise 2x+2y
2x—4y=-5

f,=5+2x-4y=0

fo=-2f,=-4 ve f, =2 oldugundan A=f_f, -1, =(2(4)-(2°=4>0 ve f, =-2<0 elde

edilir. O halde (x,y)=(%,gj kritik noktasi bir yerel maksimum noktadir. Bu degerler bin TL

olarak verildiginden x =10500 TL ve y =6500 TL bulunur.

0406
y

21] Buyuk bir bilgisayar firmasinin Uretkenligi f(x,y)=15x Cobb-Douglas fonksiyonu ile
verilmistir (burada x kag¢ birim iscilik kullanildigini, y ka¢ birim sermaye kullanildigini
gostermektedir). Eger firma su anda 4000 birim iscilik ve 2500 birim sermaye kullaniyorsa,

sermayenin marjinal verimliligi ne olur?

Coziim: f,(x,y)=9x""y™* kismi tlrevi sermayeye gore verimliligin degisim oranini gésterir ve
sermayenin marjinal verimliligi olarak adlandirilir. 4000 birim iscilik ve 2500 birim sermaye
kullanildiginda; £,(4000,2500) = 9(4000)"(2500)*

0406
y

22] Buyuk bir bilgisayar firmasinin tretkenligi f(x,y)=15x Cobb-Douglas fonksiyonu ile
verilmistir (burada x kag¢ birim iscilik kullanildigini, y ka¢ birim sermaye kullanildigini
gostermektedir). Eger firma su anda 4000 birim iscilik ve 2500 birim sermaye kullaniyorsa,

isciligin marjinal verimliligi ne olur?

Coziim: £.(x,y)=6x""y" kismi tirevi iscilige gbre verimliligin degisim oranini gosterir ve
isciligin marjinal verimliligi olarak adlandirilir. 4000 birim iscilik ve 2500 birim sermaye
kullanildiginda; £.(4000,2500) = 6(4000)"°(2500)"°
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23] Celik Ureten bir sirketin tretkenligi yaklasik olarak N(x,y)=16x Cobb-Douglas uretim
fonksiyonu ile verilmistir. (Burada x iscilik miktarini ve y sermaye miktarini gostermektedir).
Eger sirket 3000 birim iscilik ve 1000 birim sermaye kullaniyorsa kag birim celik Gretmis

olacaktir.

Coziim: N(x,y)=16x""1y"** oldugundan x=3000 birim iscilik ve y=1000 birim sermaye icin
N(3000,1000) = 16(3000)*7(1000)** elde edilir.




0.25y0.75 Cobb-Douglas iretim

24] Celik Ureten bir sirketin tretkenligi yaklasik olarak N(x,y)=16x
fonksiyonu ile verilmistir. (Burada x iscilik miktarini ve y sermaye miktarini géstermektedir).
Eger sirket 3000 birim iscilik ve 1000 birim sermaye kullaniyorsa kag birim celik Gretmis

olacaktir.

Coziim: N(x,y)=16x"*1y"*" oldugundan x=3000 birim iscilik ve y=1000 birim sermaye icin
N(3000,1000) = 16(3000)°*(1000)"” elde edilir.
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